CHAP 5 — Symetrie axiale

Symeétrigue d'un point par rapport a une droite

Définition

Si un point M appartient a une droite (d), alorsyeétrique du
point M par rapport a la droite (d) est le pointtMméme.

Si un point N n'appartient pas a une droite (d)raale symétrique
du point N par rapport a la droite (d) est le pdihtel que (d) soit
la médiatrice du segment [NN'].

La symétrie par rapport a une droite (d) s’appalissi symétrie
axiale d’axe (d)..

lllustration

Le symétriqgue de M par rapport a (d) est M lui-méme
Le symétrique de N par rapport a (d) est N’




Construction du symétrique d’'un point par rapport a une droite

Pour construire le symétrique A' d'un point A pgsport a une droite (d) :
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Tracer la perpendiculaire Reporter

3 la droite (d) passant
par le point A.

Elle coupe la droite (d) en L.

sur cette perpendiculaire
la longueur Al
3 partir du point L.

Larc de cercle coupe
la perpendiculaire en A.
Coder la figure.




Symeétrigue d'une figure par rapport a une droite

Définition

Deux figures (F) et (F') sont symétriques par rapaaine droite (d) si les
2 figures se superposent en pliant suivant cettiéedr

(9)

Dans I'exemple ci-dessus, (F) et (F’) sont symée&sgpar rapport a la
droite (d). On dit aussi que (F’) est le symétrigegF) par rapport a la
droite (d).

(F’) est superposable avec (F). Les 2 figures ontda méme forme et
les mémes dimensions.

Construction du symétrique d'un polygone

UJ

Pour construire le symétrique d'un polygone papadpa une droite (d), |
suffit de construire le symétrique de chacun dessesmets par rapport &

la droite (d) et de les relier entre eux dans lenmérdre que les sommet

du polygone d’origine.
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Ill. Propriétés dela symétrie axiale

A. Symétrigue d'un segment par rapport a une droite

Propriété

Le symeétrique d'un segment par rapport a une desitein
segment de méme longueur.

On dit que la symétrie axiale conserve les longaiéle méme
gue les périmétres et les aires).

lllustration

X
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Le symétrique du segment [AB] par rapport a (dJesegment [A'B],
avec A'B' = AB (conservation des longueurs)




B. Symétrique d'une droite par rapport a une droite

Propriété

Le symétrique d'une droite par rapport a une destaine

droite.
On dit que la symétrie axiale conserve I'alignement

lllustration

Le symétrique de la droité\] par rapport a (d) est la droita’)
(conservation de 'alignement).




C.Symeétriqgue d'un cercle

Propriété

Le symétrique d'un cercle par rapport a une desitaun cercle
de méme rayon.

lllustration
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Pour construire le symétrique d'un cercle (C) dereeO par rapport a une
droite (d) :

* On construit d’'abord le point O', symétrique dedD @apport a —(d).
* On forme le cercle de centre I' et de rayon lemay® (C), qu'on
nomme (C").

Le symétrique du cercle (C) par rapport a (d) Essde cercle (C') de
méme rayon que (C).




D. Symétrique d'un angle

Propriété

Le symétrique d'un angle par rapport a une draiteie angle
de méme mesure.
On dit que la symétrie axiale conserve les mesigssangles.

lllustration
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Pour construire le symétrique d'un ane/(é\B par rapport a une droite (d)

* On construit le point A", symétrique de A par ragpo(d).
* On construit le point B', symétrique de B par rappa(d).
e On construit le point C', symétrique de B par rappdd).
* On forme I'angle@

Le symétrique de I'ang@ par rapport a (d) est alors I'an@@ de
méme mesure quUECB (conservation de la mesure des angles).




V. Axe de symétrie d’une fiqure

Définition

Lorsque le symétrique d’une figure par rapport @ droite est la
figure elle-méme, on dit que cette droite est ureede symétrie de
la figure.

lllustration

Ny A & ¢

Un cercle admet
Aucun axe Un seul axe Quatre axes e
o L . une infinité d’axes
de symétrie de symétrie de symétrie "
de symétrie




